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 چکیده

 ،لیسمئار و لیسمآهایددر نظر گرفتن دو جریان فراگیر فلسفی قرن نوزدهم یعنی  با
 نظام کدام پایه بر راسل گیرد این است کهآنچه در این مقاله مورد بررسی قرار می

فکری  گرایی راسل در سه دورهطرح منطق .کرد بنا را خود گراییمنطق فلسفی
آلیستی هرویکرد ایدهای منطقی خویش اولّ راسل در بررسی شود. در دورهبررسی می
اش را در گراییمنطق اولّیه لیستی خود نسخهئار ریزی فلسفهدوّم با پایه ورهدارد. در د
گرایی، های برخاسته از جریان منطقسوّم به دلیل پارادوکس آورد. در دورهمی اصول

 نسخه «طبقات نظریه» ارائهو با  آوردمی ای رویآلیسم اصلاح یافتههراسل به اید

 همچنان راسل اماّ .دهدارائه می ریاضی مبانیکتاب  در را خود گراییمنطق از کاملی

می مواجه موانعی با است اساسی ریاضیات و منطق برای که معتبر عمومیتی ارائه در
 را «نهایتبی موضوع اصل»و  «پذیریتحویل موضوع اصل» دو راسل نهایتا .شود
 بنا درستی به را خود منطقی نظام بتواند تا کندمی مطرح موانع این برداشتن برای
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 مقدمه

 برای ابزاری منطق اینکه جایشود. بهمی محسوب منطق از ایشاخه ریاضیات گرایان،منطق نظر از

 در باید ریاضی پایه مفاهیم تمام دیدگاه این در .شودمی ریاضیات منطق منشاء پیشروی باشد، ریاضیات

 .یابند بسط منطق قضایای به عنوان باید ریاضیات قضایای همه و شوند تدوین منطقی مفاهیم قالب
 مطرح آنچه نهایت در که صورتی در گیرد،می صورت کار در تسهیل برای صرفا منطق و ریاضیات تمایز

 Gottfried) لایبنیتس آرای در باید را دیدگاه این زمینه .(972 :2939 است)ایوز، منطق فقط باشدمی

Wilhelm Leibniz)، و آیدمی بشمار ریاضی منطق بنیانگذاران از یکی او .جست آلمانی، فیلسوف 
 ابزار بهترین ریاضیات و باشند تفکر مبانی برای خوبی قالب توانندمی ریاضی هاینظام که بود معتقد

 منطق و ریاضی حقایق که بود این لایبنیتس اساسی نظریه آید.می بشمار تفکرات و هااندیشه بیان برای

قبول دو قضیه  «اصل عدم تناقض»بنابر  (.29 :2929هستند)بارکر،  2"تناقض عدم اصل"بر  مبتنی دو هر
منطقی چنین نظری آن است  باشد. نتیجهنماید مجاز نمیکه یکی آنچه را که دیگری انکار کرده اثبات می

 های یکسان تحلیل نمود.های ریاضی و منطق را به گزارهتوان کلیه گزارهکه طی مراحلی محدود می

 فرگه .بود شده او راه سد ارسطو به احترام ولی بود کرده زمینه ینا در هاییتلاش لایبنیتس

(Friedrich Ludwig Gottlob) او عقیده داشت فروکاهد منطق به را حساب علم بود درصدد .
ها تعریف کرد و به مجموعه توان از طریق تعریف آنها بصورت نوعی مجموعهکه فقط قوانین عدد را می

 Bertrand Arthur)) لراس امّا( 239 :2929)بارکر، . این طریق آنها را به قوانین منطق تحویل کرد

William Russell وایتهد و (Alfred North Whithead) خود اسلاف از بزرگتر بس ادعایی 

-می را ریاضیات کل که داشتند ادعا زیرا رساندند خود اوج به را (Logicismگرایی)منطق آنها داشتند،

  فروکاست. منطق به توان

 اتمام از کرد. بعدمی تحصیل کمبریج دانشگاه در ریاضی رشته دانشجوی عنوان به ابتدا در راسل

 اتخاذ لیستیآایده دیدگاه کمبریج در حاکم جو پیرو و آورد روی فلسفه به خود تحصیلاته سال چهار دوره

 این در دید. ریاضیات شمولجهان صدق و گراییمنطق تز با تقابل در را لیستیآایده عناصر بعدها امّا کرد.

 از راسل اعتقادی چنین متعاقب .گرفت خواهد قرار بررسی مورد تقابل این چگونگی و ماهیت مقاله

 (Platonic Atomism) «افلاطونی اتمیسم» یعنی خود یستیرئاله فلسف و شد رویگردان لیسمآایده
 در را اشگرایمنطق اوّلیه نسخه خود یستیرئال تفکرات اساس بر و کرد ریزیپی لیسمآایده با تقابل در را

 اصول در را راسل گراییقمنط مرحله این در کرد. مطرح (Principles of Mathematics)اصول

 از شد مواجه آن با اصول در که پارادوکسی دلیل به ادامه در راسل. داد خواهیم قرار مداقه و بررسی مورد

 توانیم بنابراین داد. صورت آنها در اصلاحاتی و کرد نشینیعقب خود یستیرئال خام تفکرات از ایپاره

 ساخت قادر را او است فرد به منحصر خود نوع در که اییافته اصلاح لیسمآایده به راسل گردعقب گفت

 .کند حل را پارادوکس این که

 در خویش یافته اصلاح لیسمآایده اساس بر را خود گراییمنطق کامل نسخه بعد مرحله در راسل

 خود نوبه به طرح این کند.می مطرح خود (Principia Mathematica) ریاضی مبانیکتاب 

 مقاله این که است ایمسأله آخرین و دارد راسله مابعدالطبیع ضعف نقاط در ریشه که دارد هاییکاستی
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 را منطق به ریاضیات فروکاست جریان داریم قصد مقاله این در کلی طوربه بنابراین است، آن گویپاسخ
 .بکشیم تصویر به برد پیش را خود طرح راسل که فرایندی و کنیم تشریح و توصیف راسل سوی از

 منطق و ریاضیات اوّلیه پیوندهای

 و دیفرانسیل حساب جمله از ریاضیات مفاهیم در بسیاری هایشکاف به دانانریاضی هجدهم قرن در
 اویلر کرد.می مشکل دچار آنالیز مفاهیم از استفاده در را ریاضیدانان که هاییشکاف برخوردند. انتگرال

(Leonhard Euler) لاگرانژ و (Joseph Louis Lagrange) قرن مهم ریاضیدانان از 

 ایبعدها عده کردند. بسیار هایاستفاده انتگرال و دیفرانسیل حساب نادقیق مفاهیم از که بودند هجدهم

 (،Carl Friedrich Gaus) گاوس (،Augustin Louis Cauchy) کوشی مانند ریاضیدانان از
 Bernard) ، بولتسانو (Richard Dedekind) دددکین ،Karl Weierstras) ) وایراشتراس

Bolzano) ، ریمان (Bernhard Riemann) در و شدند ابهامات و هاشکاف این متوجه غیره و 

 ارائه پی در دانانریاضی بنابراین .Anglin, 1994: 199)-(203برآمدند آنها رفع و اصلاح پی

 سازیشفاف را ریاضیات مبهم فضای آنها کمک با که برآمدند ریاضیات مفاهیم و مبانی از دقیق تعاریف

 .باشند برحذر نادرست پیامدهای و نتایج از آن دنبال به و کنند

 در بود. آمده بوجود بسیاری فلسفی هاینابسامانی گوناگون اعداد پیدایش با نوزدهم قرن در طرفی از

 نوزدهم قرن دانانریاضی ریاضیات، مفاهیم و مبادی سازیشفاف و تعاریف تدقیق جریان همینه ادام

 به مربوط ریاضی هاینظریه توانمی چگونه که دادند نشان و کردند تنظیم عدد برای واحدی نظریه

 آن اساس بر یا کرد، تبدیل طبیعی اعداد یعنی اعداد اصلی نوع نظریه به را غامض و پیچیده اعداد

 که زیرا نامیدند، (arithmetization of analyse) «آنالیز کردن حسابی»را  عمل این ساخت.

 که را ریاضی از هاییقسمت آن توانمی چند مفاهیمی افزودن با چگونه که بود امر این ارائه آن موضوع

 تحویل عدد( مقدماتی نظریه به دیگر عبارت به حساب )یا مقدماتی قسمت به دارند قرار آنالیز عنوان زیر

 یعنی ساله، هزار دو تاخیر با گفت توانمی که «آنالیز سازی حسابی» حادثه در (.229 :2929)بارکر،  کرد

 گرفت، صورت نوزدهم قرن اواخر تا م(.ق 727 تا782) ارشمیدس و م(.ق 911تا 991فیثاغورث ) زمان از

 هاینحله و مباحث ریاضی، منطق تحولات جمله آن از که شود،می یافت مباحث از بسیاری سرنخ

 (.219 :2981)لاریجانی،  هستند کامپیوتر نظری علوم در تحولات بلاخره و ریاضی فلسفه در مختلف
 ریاضیات مفاهیم و مبانی تدقیق و سازیساده در جدیدی مرحله که گراییمنطق جریان گفت توانمی

 .است «آنالیز سازی حسابی» جنبش ادامه شودمی محسوب

 گراییواقع نامهای با دانانتاریخ توسط که هاکلی مورد در وسطایی قرون مهم دیدگاه سه
(Realism) گراییمفهوم و(Conceptualism) گرایینام و(Nominalism) اندشده مشخص، 

 گرایی،منطق جدید هاینام تحت ریاضیات فلسفه باب در بیستم قرن در متناظر صورت به اساساً

. (729ص :2983)کواین،  شدند ظاهر (Formalism)گراییصورت و (Intuitionism) شهودگرایی
گرایی امری واقع از طرف هواخواهان فلسفه «برنهاد منطق ریاضی»عدد بصورت  گسترش یافتن فلسفه

گرا نباشد اند. مطمئنا اگر هم کسی واقعیکدیگر سازگار و همراهتصادفی نیست، این دو طرز فکر طبیعی با 
گرا هم باشد اماّ این برنهاد را قبول نکند. را بفهمد و بپذیرد، یا کسی واقع «برنهاد منطق ریاضی»تواند می
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-مگرایی است که محرک فکر فرگه و راسل شد و اساس کار آنان را تدارک کرد و اگر آنان پیرو ناامّا واقع
ناجازم دیگری در مورد عدد بودند با احتمال خیلی  کانت، یا فلسفه گرایی از نوع فلسفهگرایی، یا مفهوم

 (.239 :2929پرداختند)بارکر، می «برنهاد منطق ریاضی»تری به وضع و بسط ضعیف
 ریاضی روش شودمی گرفته جدّی ریاضی فلاسفه و امروز ریاضیدانان نزد آنچه گفتنی است که

 کلاسیک نحو به اقلیدس زمان از روش این تقریبا .ضمح استنتاجی روش از است عبارت همآن و است

 برای زمینه و رسید دقت نهایت به روش این نوزدهم و هجدهم قرن در است. داشته وجود دقیق و

 هستند مطرح امروز که ریاضی مبانی در مهم نحله سه شد. آماده علوم و ریاضیات در تربنیادی هایبحث

 روش به توجه و ریاضی مهم مباحث ادامه در یک هر گراییمنطق و گراییصورت شهودگرایی، یعنی

 صرفا تواننمی را ریاضیات مبانی در شده ذکر گرایش سه داشت توجه باید البته نمودند. ظهور ریاضی

-بوده متأثر هاکاوش آن از چند هر دانست، ریاضیات مبانی باب در سابق فلسفی هایکاوش دنباله

 .است ریاضیات فلسفه هایهنحل از یکی گراییمنطق با این وصف امروزه (.211ص:2981)لاریجانی، اند
 که شد سبب آنالیز، شدن حسابی بخصوص و نوزدهم و هجدهم قرن در ریاضیات توسعه مجموع در

 تعریف منطقی فاصله قبیل از ترعمومی بسیار و ترساده مفاهیم به بتوان را ریاضیات از مختلفی مفاهیم

 مفاهیم لذا و است! منطق از ایشعبه ریاضیات که بپندارند چنین گروهی که شد باعث مسئله این .نمود

 منطق در قضایایی عنوان به هم ریاضی قضایای و شوند تعریف منطقی مفاهیم کمک به باید ریاضی

 (.219 :2981)لاریجانی،  گردند اثبات

 گراییمنطق

 بیشتر گراییمنطق از ما مقصود امّا .پیش برند باستان عهد تا را گراییمنطق پیشینه ممکن است برخی

 با پیوند در که ایگراییمنطق یعنی بود موجود نوزدهم و هجدهم قرن در که است جریاناتی مشمول

 هم از مستقل بطور که داشت وجود قوی گراییمنطق جریان دو نوزدهم قرن در کرد. ظهور ریاضیات

 قابل حساب علم دهد نشان که بود آن بر فرگه رفت.می پیش راسل و فرگه توسط

 بر تعریف قابل اعداد، یعنی آن، موضوع که صورت بدین باشد،می منطق ( به(Reductionتحویل

 فرگه از است. پیش استنتاج قابل منطق از نیز قضایایش و بوده محض منطقی موضوعات حسب

 داده نشان را امر این مبهمی بصورت ریاضی امور وابستگی مورد در خود هایبررسی ضمن ریاضیدانان

 عادی شمارش در که ...و9و7و2 اند )یعنیطبیعی اعداد به تجزیه قابل حساب علم مفاهیم همه که بودند

 طبیعی اعداد استخراج همانا بود مانده باقی گراییمنطق برای که ایعمده مسئله نتیجه در روند(.می بکار

  (.222 :2982)امید، بود منطقی مفاهیم از

 را طبیعی اعداد اصلی قوانین که بود کسی اولین ایتالیایی، دانشمندGiuseppe Peano) ) پئانو
 ( صفر2) کرد: بیان توانمی چنین را پئانو موضوعه اصول بخشید. سازمان موضوعی اصل صورتبه

 تالی متمایز طبیعی عدد دو ( هیچ9) طبیعی است عددی طبیعی عدد هر تالی( 7) طبیعی است عددی

 در اگر و باشد صادق صفر درباره یاخاصه ( اگر9) نیست طبیعی عدد هیچ تالی ( صفر2) ندارند یکسان

 طبیعی اعداد همه درباره کند، صدق هم آن تالی درباره طبیعی عدد یک درباره بودن صادق صورت

 هامجموعه مجموعه نوعی بصورت را طبیعی عددهای وایتهد و راسل هم و فرگه هم بود. خواهد صادق
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 ایمجموعه هر به متعلق که چیزی"گفت  توانمی طبیعی عدد یک شناساندن برای مثلا .کردند تعریف

. "دارد تعلق آن به نیز باشد، داشته تعلق آن به که ایمجموعه هر تالی و دارد تعلق آن به صفر که باشد
آن(  هایمعادل )یا هامرتب زوج و هامجموعه به مربوط قوانین شامل که اییافته گسترش منطق با آنگاه
 قوانین فقط که داشت عقیده فرگه گرفت. نتیجه را اعداد نظریه بقیه و پئانو موضوع اصول توانمی باشد

 از عبارت داشتند بزرگتری ادعای راسل و وایتهد کرد. تأویل منطق قوانین به آمد چنانکه توانمی را عدد

 (.239-237 :2929ساخت)بارکر،  مؤول منطق به توانمی را ریاضیات همه اینکه

 منطق به تحویل قابل یا و منطق از استنتاج قابل یا فقط عدد ریاضیاتِ قوانینه هم که عقیده این

 در راسل و وایتهد .است شده شناخته (the logictic thesis)«ریاضی منطق برنهاد» نام به هستند

 مستقر را بتفصیل برنهاد این که برآمدند درصدد کردند تدوین مبانی ریاضی نام به که عظیمی کتاب

 همانند منطق قوانین با عدد قوانین سایر و حساب میان رابطه «ریاضی منطق برنهاد» طبق بر .سازند

 نکته دو به باشیم مدعا این اثبات درصدد اگر .است آن موضوعه اصول و ریاضی قضایای میان رابطه

 از اصطلاحاتی از تعاریف سلسله یک دومّ منطق، قوانین از صریح و روشن بیانی یکی :نیازمندیم مهم

 ریاضیات از قسمتی که مسئله این .بود خواهد منطق قوانین از آن قوانین استخراج کلید که اعداد نظریه

 خیلی منطق دستگاه یک بلکه نیست، بحث مورد مطلقا کنیم استخراج ارسطو منطق از باشد، چه هر را

 (.231-232است)همان،  ما نیاز مورد ترقوی

 فکری راسل  سه دوره

ای اولّ دوره دوره. بندی کردتوان به سه دوره تقسیمریاضی می گرایی راسل را در فلسفهجریان منطق
ای هدوّم دور دوره. لیستی استآایدهبر دانشگاه کمبریج راسل دارای تفکرات  حاکماست که تحت تأثیر جو 

لیسم روگردان آایدهلیسم در صورت دادن نظام منطقی، از آایدهاست که راسل به دلیل نابسنده بودن مکتب 
-آمی اصولد را در ای از نظام منطقی خواوّلیه کند و نسخهریزی میخود را پایهیستی رئال شود و فلسفهمی
ای است که به دلیل موانع برخاسته در مسیر فروکاست ریاضیات به منطق، راسل به سوّم دوره دوره ورد.

آورد که بر اساس روی میای لیسم اصلاح یافتهآایدهکند و به اجبار در مبادی متافیزیکی خود تجدید نظر می
 .کندارائه می (Principia Mathematica)مبانی ریاضیگرایی خود را در کتاب نهایی منطق آن نسخه

 آلیستی راسلهتفکرات اید (2

اثر مهم . ستی بودـلیآایدهبریج ـم بر کمـو حاکـت تأثیر جـل تحـفی راسـکرات فلسـت تفـنخس دوره
 On) «یتـدد و کمـتیک عـدیالک»( و (Foundation of geometryدسهنبانی هـم این دوره

the Relation of Number and Quantity) ای که راسل دیالکتیک هگل را به دوره. است
، 2982)راسل، کندبازنمایی می «دیالکتیک عدد و کمیت» خود و مقاله مبانی هندسه زیبایی در کتاب

و با  شودهای درونی استفاده میدر اینجا دیالکتیک روش ترکیب است که برای توجیه نسبت (.31-99
 .جدل کانت فرق دارد

 یـینـپیش بر نیـمب او قادـاعت در تـکان از ر اوـتأثّ. است أثرـمت زـنی تـکان از دوره این در لـراس
(a priori) است منطقیوجه  دارای راسل برای پیشینی شود.می آشکار هندسی هایگزاره برخی بودن 



  2992، بهار 77شماره ، 27سال ، های فلسفیپژوهش /220

 منظور .:Hylton, 1990) (77روانشناختی بنابراین و ذهنی شیوه بر مبتنی کانت از او تفسیر بر بنا نه

 برای اینکه یا است شده فرض پیش از تجربه در منطقی طور به که است امری پیشینی امر از راسل

  .:Russell, 1897) 2-(3است لازم معرفتی هر امکان

 A Critical Exposition of)لایبنیتس فلسفه بر شرحی دوره این در راسل آثار از دیگر یکی

the Philosophy of Leibniz) .به است. خاص ایگونهبه لایبنیتس فلسفه به راسل نگاه است 

 از یکی لایبنیتس است. کرده استنتاج موضوعه اصول تعدادی از را خود فلسفه کل لایبنیتس او زعم

 برای خوبی قالب توانندمی ریاضی هاینظام که بود معتقد و آیدمی بشمار ریاضی منطق بنیانگذاران

 از. است متأثر ریاضیات در و فلسفه در منطق اهمیت درک در لایبنیتس نگاه از راسل باشند. تفکر مبانی

 داشت اعتقاد دانستمی تحلیلی را هاگزاره همه که او با تقابل در و کندمی نقد را لایبنیتس راسل طرفی

 به راسل بود معتقد درونی هاینسبت به که لایبنیتس رغمعلی و اند،ترکیبی-تحلیلی هاگزاره تمام که

  (.9-3 :2991)راسل، داشت باور هستند عینی که خارجی هاینسبت

 است این مطلب توضیح است. مکان و زمان به وابسته ریاضیات که است معتقد راسل دوره این در

 مثلا و گیریممی فرضپیش را مکان و زمان تجربه، در منطقی لحاظ به ما که بود معتقد راسل که

 مکان و زمان شهود به وابسته باید است تنوع صرف امکان با انتزاعی مکان در حرکت مطالعه که هندسه

 همچون و است و ضروری عام منطق مانند نیز ریاضیات صدق که نبود مدعی دوره این در راسل باشد.

-برمی تناقض به نهایتا انتزاعی است علمی که این بدلیل هندسه بنابراین و ریاضیات که بود معتقد هگل

ان دهد که ـیار کرد تا نشـتلاش بس ندسهـمبانی ههر چند در  .:Hylton, 1990) (72 وردـخ
توان از میان برداشت. اماّ تیکی میـیرتر در جریان دیالکـای فراگاذ سوژهـه را با اتخـضات هندسـتناق

 ,Hylton). ا موفق به نشان دادن این امر نشده بودـو نهایت همچنان به نتایج مخالف آن رسیده بود

دهد که راسل در این دوره نیز به دنبال اثبات سازگاری و انسجام هندسه و این نشان می (115 :1990
 بود.به تبع آن ریاضیات 

-می هاییمحدودیت اعمال با تنها و ندارند کلیت و اندنسبی ریاضی هایصدق که داشت اعتقاد او

 پیشینی بطور ما که بود معتقد هندسه در چنانکه گفت. سخن آن هایگزاره کذب و صدق مورد در توان

 منفی. یا است مثبت است، صفر انحنا این که بدانیم باید تجربه با ولی است انحنا دارای فضا که دانیممی

 شرطی ما هایگزاره باید کنیم بیان هندسه علم در معناداری هایگزاره بتوانیم کهاین برای بنابراین

 شرطی گزاره مقدمه با ما واقع در .:Hylton, 1990) 84-(85خوریمبرمی تناقض به نه وگر باشند

 مثلا باشد.می هندسه در است ایقضیه که تالی بیان برای ما جواز این و کنیممی محدودیت اعمال خود

گوییم نمی و «است درجه 281 مثلث یک زوایای مجموع آنگاه باشد صفر فضا انحنای اگر»گوییم می
 «.است درجه 281 مثلث زوایای مجموع»

 الیستی راسله( تفکرات ضد اید1 

 که دهدمی شکل را خود لیستیئار فلسفه آلیسم،هاید با تقابل در راسل که است ایدوره دومّ دوره

 نامی چنین هایلتن اینکه دلیل رسدمی نظر به نامد.می «افلاطونی اتمیسم» آنرا راسل بنام مفسر یلتناه

 آلیسمهاید برخلاف راسل محورعین مابعدالطبیعه که است جهت این به بخشی دهدمی راسل فلسفه به
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 و هستند مطلق کذب و صدق دارای آنها که معنا این به داندمی ضرورت دارای را جزئی هایگزاره همه
 از کثیر چیزهای فراگیر وحدت به که 7گراییوحدت رغمعلی دارد. وجود دیگری از مستقل عینی هر

 واقعی جهان در موجودات کثرت و دارند وجود بسیاری مجزای چیزهای معتقدند، درونی هاینسبت کانال

 بخش . و(Russell, 1903: xviii)داریم نظر در راسل فلسفه اتمیسم از که است معنایی این است.

 فرانسه پادشاه یا طلا کوه حتی داند،می هستی دارای را حدی هر راسل که است جهت این به دیگر

-موجودیت به افلاطونی نگاه یادآور این و کنند برقرار ارتباط وجود با اندنتوانسته چه اگر دارند هستی

  (.(Russell, 1903: 427هاست

 نابسنده ریاضیات از سازگار نظامی ارائه برای که است هاییمؤلفه دارای آلیسمهاید راسل دیدگاه از

 نظر در محدودیت بدون و مطلق بطور اگر غیرمابعدالطبیعی دانش هر که اندکرده ادعا هالیستآایده است.

 به را ایده این ریاضیات مورد در که کردمی فکر راسل بود. خواهد تناقض و ناسازگاری دارای شود گرفته

امری  چنین تحقق برای منطق به ریاضیات تحویل ایده و کرد، رد توانمی واضح و قطع طور
 که است خودسازگار نظامی ،منطق کهدلیل مبنای راسل این بود . (Hylton, 1990: 114-115)بود

 به ریاضیات اگر حال است. شمول جهان و مطلق هایصدق دارای و است بدیهی آن موضوعه اصول

 نظریات تواندمی ریاضیاتی چنین و بود خواهند مطلق صدق دارای آن هایگزاره شود تحویل منطق

 .(Hylton,1990: 200-201)کند ارائه سازگاری
 نسبی کذب یا صدق حقیقت، مراتب به توانمی پردازدبه نقد آنها می راسل که لیستیآایده واضعم از

-موضوع هایگزاره ها،گزاره بودن تحلیلی ها،گزاره بودن ذهنی درونی، هاینسبت جزئی، هایگزاره

 معتقد حقیقت مراتب به راسل کرد. اشاره جوهر مفهوم و حکم به متمایل معرفت گرایی،وحدت محمولی،

-گزاره .دنگیرنمی فرضپیش را دیگری کدام وهیچ اندهم از مستقل اعیان هاگزاره و به نظر وی نیست

 هاگزاره و نیستند، موجود هاینسبت تنها درونی هاینسبت اند.مطلق کذب و صدق دارای جزئی های

 ذهنی غیر و عینی هاگزاره باشند، ذهنی توانندنمی بنابراین هستند واقعی و خارجی هاینسبت شامل

 معرفت کند. اعمال را هاییفرضپیش و باشد داشته ساختاری که نیست، حکم به متمایل معرفت هستند.

 غیر دلالت شود.می حاصل واسطهبی هاگزاره صدق و است (Acquaintance)آشنایی طریق از

 .نیست مدلولش و گزاره بین یا موضوعش و ما فکر بین شکافی هیچ یعنی است ضروری

 چنین چیزی هر چون است ترکیبی ... منطق"هستند.  پیشینی ترکیبی ریاضیات و منطق هایگزاره

 راسلی دیدگاه از و فیزیکی چشم نه و شوندمی درک ذهن چشم با آن حقایق چون است پیشینی و است،

 اتکا با دوره این در راسل (Hylton, 1990: 197)"است همین گفت توانمی باره این در آنچه تمام

 او آوردمی خود اصول کتاب در را منطق به ریاضیات فروکاست طرح اوّلیه تقریر «افلاطونی اتمیسم»به 

 هایپارادوکس سازسبب که است معتقد مشخصی اصل دو به خود «افلاطونی اتمیسم» فلسفه در

( 2ز: ا عبارتند اصل دو این شود.می «هامحمول پارادوکس»و  «هامجموعه پارادوکس»جمله  از بسیاری
 یکسان موجودات تمام شناختی هستی ( پایگان7باشد.  صادق گزاره موضوع تواندمی حدی هر

 در نابسنده مفاهیم برخی گرفتن قرار که است این مطلب توضیح (Hylton, 1990: 227).است

کنیم  فرض مثلا (.99-99 :2982)موحد، است تضاد در داشتن موضوعیت مشخصه با موضوع جایگاه
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 و وجود آن به کنیم بیان را زیـچی که همین کنیم. لحاظ موضوع عنوان به را «نامصداق خود»
 عمل موضوع جایگاه در «داقـنامص خود»مفهوم  گرفتن قرار با آنکه حال ایم،بخشیده داقیتـمص

-می دروغ من"گوید می مردی»و ـدروغگ سـپارادوک در مثلا یا کنیم.می نقض را شیدنـبخ مصداق

-هستی پایگان «گویمـمی دروغ من» و« "گویممی دروغ من"گوید می مردی» گزاره دو هر ،«"گویم

 است صورت این در و شودمی تعریف سان یک به آنها کذب و صدق بنابراین و دارند یکسانی شناختی

 ,Hylton). آیدمی پیش ضـتناق و شودمی موجب را دوّمی صدق و کذب اوّلی گزاره کذب و صدق که

1990: 302) 

 که «هر» واژه معنا ارائه مثلا است نهایتبی مفهوم از تعریفی ارائه دوره این در راسل مسائل از یکی

 آن متعاقب (Hylton, 1990: 72).ددار نامتناهی مرکب شی یک بر دلالت بیاید ایگزاره هر در

و متغیرها و توابع  «هر» کند. ما در ریاضیات با کمک واژهمی ارائه 2ایگزاره تابع و 9متغیر از تعریفی راسل
تعاریف های ریاضیاتی هستند که باید ها موجودیتکنیم بنابراین اینهای معتبر برقرار میای عمومیتگزاره

 «توصیفی مفاهیم نظریه»منظور  این برای راسل دقیقی از آنها ارائه داده شود.
oncepts)cenoting dheory of t ) مفهوم شامل گزاره هر گویدمی نظریه این .کندمی اتخاذ را 

 مفهوم یک"راسل:  بیان به است. آن مدلول مورد در بلکه نیست توصیفی مفهوم خود مورد در توصیفی،

 که باشد حدّی درباره بلکه نباشد مفهوم آن مورد در گزاره که توصیفی است هنگامی باشد گزاره در اگر

 مفاهیم کمک با تا دارد قصد او. ):Hylton,1990 (56 "است مرتبط مفهوم آن به خاصی طریقه به

 دارد نامتعین حد یک که است ایگزاره ای،گزاره تابع .برسد ایگزاره وتابع متغیر از تعریفی به توصیفی

 ولی است فانی بگیریم نظر در را انسانی هر گزاره این طبق که دانیممی ما«. است فانی انسانی هر» مثل

 در بلکه نیست «انسان »توصیفی هر مفهوم مورد در گزاره این بنابراین .دانیمنمی انسان کدام مشخصا

 .است آن هایمدلول مورد

 راسل نهایتاً و نداشتند کارایی پیچیده هایگزاره در شده ارائه تعاریف راسل، بسیار تلاش رغمعلی

 تنها حد یک" طرفی از .:Russell, 1903) (82کندمی لحاظ بنیادی مفاهیم را ایگزاره تابع و متغیر

 منجر بلکه نشود، بودن حد آن درباره به منجر گزاره در حد آن وجود که است توصیفی مفهوم یک زمانی

 ...((aboutness «بودن چیزی درباره»مفهوم  این .شود بودن حدود( از ترکیبی )یا دیگر حدی درباره به

 بیعهـمابعدالط در راسل .:Hylton, 1990) (208"است بدعت یک «افلاطونی اتمیسم»سیاق  در

 خود دارند. قرار دیگر هایتـموجودی میان در که هستند یانیـاع هاگزاره که بود این بر خود ورـمحعین

 در افیـشک وهیچ بریم.می پی آن کذب و صدق به طهـواسبی که است نیـغیرذه و عینی گزاره

 و واسطگیبی این «توصیفی یمـمفاه ریهـنظ»طبق  امّا ندارد. وجود گزاره و خود گزاره از ما رفتـمع
 مفهوم دارای گزاره صدق زیرا خیزدبرمی میان از توصیفی مفاهیم دارای هایگزاره در یکپارچگی

 :Hylton, 1990) است مذکور گزاره مدلول شامل که شد خواهد دیگریه گزار به وابسته توصیفی

 است این آیدمی پیش راسل مابعدالطبیعه علیه بر نظریه این موجب به که دیگری بدعت .(108-110

 سقراط»ه گزار مثلا است. خود اجزای شامل ایگزاره هر که است معتقد افلاطونی اتمیسم در راسل که

 معلم»شامل  «است خردمند افلاطون معلم»ه گزار ولی گیردمی دربر را خردمند و سقراط «است خردمند
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 مفهوم یعنی معنا بین ناخواسته نظریه این فرض با. (Hylton, 1990: 207)نیست «افلاطون

 مدلول با معنا رابطه باب در موجهّ توضیحی ارائه پی در راسل و شودمی ایجاد تمایز مدلول و توصیفی

 .آیدبرمی

 سود «توصیفی مفاهیم نظریه»از  ایگزاره توابع و متغیر تبیین برای اینکه رغمعلی راسل خلاصه

 دلالت باب در دیگری نظریه بعدها و کندمی نظرصرف آن از نظریه این هایکاستی بخاطر امّا جویدمی

 ارائه با آن در که .باشدمی (On Denoting«توصیفاته نظری»یعنی  او مشهور نظریه که کندمی ارائه
 .رودمی میان از مدلول و معنا بین تمایز (Unalysis Elimination)"حذف مثابه به تحلیل"

 مطلق صدق ریاضی هایوگزاره دارد عام صدق ریاضیات که است معتقد دوره این در راسل پس

 از واحد مفهوم یک بنابراین و دارند یکسان شناختی هستی پایگان ریاضی هایموجودیت تمام .دارند

-بی توصیفی مفاهیم شامل هایگزاره صدق «توصیفی مفاهیم نظریه»از  استفاده بدلیل .داریم صدق

-پیش هیچ و است خودبسنده منطق .هستند پیشینی ترکیبی ریاضی و منطق هایگزاره .نیست واسطه

 و دارد شمول جهان صدق هم ریاضیات آن دنبال به و نیست علمی هیچ بر مبتنی بنابراین ندارد فرضی
 عنوان به اعداد .شود رهنمون فراگیرتر موضوعی به دیالکتیکی سیر در که ندارد راه تناقض نظریاتش در

 اعداد "شوند. می تعریف دارند مستقل وجود که هامجموعه کمک به ریاضی مستقل هایموجودیت

یعنی  دارند، یکسانی اعضای تعداد شانهمه که هستند هاییمجموعه هایمجموعه خاص بطور طبیعی
 "گیردنمی فرضپیش را عدد مفهوم که است شده تعریف ایگونهبه مشابهت مفهوم و هستند، «مشابه»

(Russell, 1903: 109-111). 

 راسل اصلاح یافتهالیسم ه. اید9

 طرح مشکلات برداشتن میان از برای راسل که ایدوره .است راسل لیستیآایده شبه دوره سومّ دوره

 به و کندمی نظر تجدید خود «افلاطونی اتمیسم»خام  مواضع برخی در منطق به ریاضیات فروکاست

به  یا .کندمی مطرح را لیسمآایده از ایشده اصلاح دیدگاه خود فلسفی تفکر هایجنبه برخی در نوعی
 عقب خود مواضع برخی از فروکاست طرح نظری مشکلاتبرخی  برداشتن میان از برایبیان دیگر 

 را خویش گراییمنطق فنی هایجنبه کهاین برای فقط ؛کند ارائه جایگزینی اینکه بدون کند،می نشینی
 راسل ریاضی مبانی کتاب است آن به دوره این در ما ارجاعات و تمرکز عمده که مهمی اثر .ببرد پیش

 .است

 بار اوّلین که شودمی فکری چرخش دچار ،«توصیفات نظریه» از قبل کمی و اصول از بعد راسل

 به را «توصیفات هنظری« »توصیفی مفاهیم نظریه»جای  به او .کندمی مطرح "توصیفاته نظری"در

 .گذارد تمایز هاوصف و خاص هاینام بین باید نظریه این طبق .کندمی جایگزین دلالت نظریه عنوان
 کردن، یاد برای توانمی آن از و کندمی مشخص را مفرد اسم یک که است عبارتی مختص وصف

 کندمی استدلال راسل .گرفت بهره جا یک یا چیز، یک شخص، یک دقیقا کردن مشخص یا ارجاع،

 کنندمی اشاره واحد جای یا فرد یک به خاص هاینام و مختص هایوصف گاهی کهاین رغمعلی

 برد کاربه معنادار ایگونه به توانمی را توصیفی هایعبارت واقع در .است متفاوت شانمنطقی کارکرد

 «توصیفات نظریه» در راسل (.97-99، 2982، )استرولکنند مشخص را معینی شخص یا چیز اینکه بدون
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 چون هاییمفهوم تعریفغیرقابل و بنیانی مفاهیم از توصیفی مفاهیم یا توصیف مفهوم از استفاده جای به

 توابع جز چیزی هاگزاره بر «حذف مثابه به تحلیل»اعمال  با زیرا کندمی استفاده ایگزاره تابع و متغیر

 اعدام دومّ چارلز پدر» جمله بر تحلیل اعمال با مثال برای .ماندنمی باقی منطقی ادات و متغیر ای،گزاره

  :داریم «شد
([x=y اگر כy ( )چارلز دومّ را بوجود آوردy )& x اعدام شد& x (]چارلز دومّ را بوجود آوردx)9 

 بوجود را دومّ چارلز x» ایگزاره توابع و y و x متغیرهای ماندمی تحلیل از پس آنچه بالا گزاره از

 است منطقی هایموجودیت و «y=x» و «آورد بوجود را دومّ چارلز y اگر»، «شد اعدامx»، «آورد

(Lackey, 1981: 104-105). 
 ودـوج ایزـتم لاـمث کرد مالـاع راتیـتغیی زـنی خود شناختیتیـهس هایدگاهـدی از برخی در لـراس

 دیلـتب کانیمغیر و انیـزمرغی هایودیتـموج و کانیـم یـزمان هایتـموجودی مایزـت به تی،ـهس و

 هستند کانیـغیرم و غیرزمانی امّا عیـواق که هاگزاره یا ریاضی هایتـموجودی مانند ودـشمی
(Hylton, 1990: .243) طریق از معرفت و آشنایی طریق از معرفت تمایز بار اوّلین راسل بعلاوه 

 از بردارند در را خود هایعین که هاییگزاره با ما. کندمی مطرح ریاضیات سیاق از خارج را توصیف

 توصیف طریق از هستند هاوصف شامل که هاییگزاره با و داریم معرفت مستقیم آشنایی طریق

(Hylton, 1990: 244-245). 
 است اهمیت حائز راسل فکری چرخش دوران این در گراییمنطق جریان برای که دستاوردهایی

 هدف مستقیم ارتباط .است «حذف مثابه به تحلیل»و  (incomplete symbol)«ناکامل نماد»

 آن راسل بار اوّلین که بود «ناکامل نماد»مفهوم  با (theory of type)«طبقات نظریه» ارائه از راسل

-پیش مسائل و هامجموعه وجود فرض از رهایی برای راسل کرد. ارائه «توصیفات نظریه» زمینه در را

 توابع به «ناکاملنماد »توسط به هامجموعه . در این حالتکندمی ارائه را «ناکامل نماد»تعریف آن از آمده

 تحلیل این که تکنیکی و «حذف مثابه به تحلیل»کمک  به دیگر طرف از .شوندمی داده ارجاع ایگزاره

 اعمال از بعد واقع در هستند موضوعاتی شامل ظاهراً که هاییگزاره ببینیم توانیممی کند،می اعمال

 .:Hylton, 1990) (265 باشندمی منطقی ادات و ایگزاره توابع و متغیرها شامل تنها تحلیل
 دو .است راسل پارادوکس از ناشی مسئله جمله از نشده حل مسائل از بسیاری شامل ریاضی مبانی

 بررسی مورد هم به پیوسته صورتی به کتاب این در شودمی ناشی راسل پارادوکس از که ایمسئله نوع

 :اندگرفته قرار

 هاموجودیت همه که را ایده این هاپارادوکس حل برای راسل کردیم اشاره قبلا که ( همانگونه2
 به ریاضی مبانی در راسل که اینظریه .گذاردمی کنار هستند یکسان شناختیهستی پایگان با اعیانی

 منطق» مقاله در بار اوّلین که دارد نام «طبقات نظریه»دهد می ارائه را ایمقوله تمایزات آن توسط

 Mathematical Logoc as Based on the) «طبقاته نظری مبنای بر ریاضی

Theory) به آثار این در راسل" .یابدمی را خود اصلی شکل ریاضی مبانی در و شودمی ارائه 

 انواع میان همچنین انواع( و نظریه در مرتبه ترینافراد )پایین و ایگزاره توابع بین ایمقوله تمایزات

  .(Hylton, 1990: 282)"شودمی قائل ایگزاره توابع



  221 / اسلر «ریاضی منطق برنهاد»مبانی 

 

 طرفی از و بردمی سوال زیر را مجموعه مفهوم سازگاری راسل پارادوکس که دیدیم ( قبلا7

 اتخاذ توصیف باب در خود رویکرد در که تغییراتی با راسل .نمایدمی ناگزیر مفهوم این از استفاده

 ما یعنی .کند پیدا رهایی آن از منتج مسائل بنابراین و هامجموعه وجود فرض از تواندمی کندمی

 بیان کاذب چه و صادق چه معنادار هاییگزاره آنها درباره هامجموعه وجود فرض بدون توانیممی

 که دهد نشان تا کندمی استفاده سیاقی تعریف یا زمینه در تعریف ایده از ریاضی مبانی در او .کنیم

 هامجموعه بر ظاهرا که را نمادهایی که طریق این به"است:  غیرضروری هامجموعه وجود فرض

 کرد شانتعریف ایگزاره توابع مبنای بر سیاق در و کرد تصور ناکامل نمادهایی توانمی دارند دلالت

 به خودکار بطور ایگزاره توابع میان ایمقوله تمایزات رواین از .(Ibid)"ددا شانتوضیح یا

 .شوندمی آن هایمشابه و راسل پارادوکس مانع بنابراین و شوندمی منتقل نیز هامجموعه

  "نهایتبی موضوع اصل"و  "پذیری تحویل موضوع اصل" .2-9

 کنند قبول شناسه عنوان به را فرضی عینی توانندمی که ایگزاره توابع راسل، «طبقات نظریه»به  بنا"

 شجاعˆx 1» بین مقایسه در را امر این از اینمونه .هستند متنوعی طبقات از رواین از و متنوع، مراتب از خود

 مکانه یک ایگزاره توابع دو هر .بینیممی «داراست را خوب ژنرال یک هایخصوصیت همه^x»و  «است

 از آنرو از و متفاوت مراتب از خود آنها اماّ کاذب(، چه صادق اند )چهرفته کار به بشر نوع مورد در که هستند

 به را بشر که )مثلا( نوع مکانه یک ایگزاره توابع همه روی بر تعمیم از ما رواین از 1.هستند متفاوت طبقات

 فروکاست برای دیگر طرف از ولی .:Hylton, 1990) (307"شویممی منع پذیرندمی شناسه عنوان

 معناداری بطور تواندمی فرضی عین یک که بخواهیدل هایمجموعه بر آنرا بتوانیم باید منطق به ریاضیات

 عنوان به را مفروض عینی که ایگزاره توابع بر باشیم قادر باید دیگر عبارت به .دهیم تعمیم باشد، آنها عضو

 ایخاصه اگر"گیریم: می نظر در را طبیعی اعداد موضوع اصل این مثال برای .دهیم تعمیم گیرندمی شناسه

 کند صدق هم آن تالیه دربار طبیعی عدد یکه دربار بودن صادق صورت در اگر و باشد صادق صفره دربار

 به اعداد طبیعی تعریف برای داریم نیاز ما (.222 :2929)بارکر، "بود خواهد صادق طبیعی اعداده همه دربار

 صفر که است هاییخصوصیت «همه»دارای  اگر است طبیعی عدد یکx » که بگوییم تالی و صفر کمک

 ای،گزاره تابع این. (Ibid)«داراست را آن نیز است آن دارای که عینی هر تالی همچنین و است آن دارای

 که است توابعی از بالاتر ایمرتبه از خود بنابراین و است گرفته فرضپیش را تالی و صفر به مربوط توابعی

 the axiom of)«پذیریتحویل موضوع اصل»مسائل  این حل برای راسل .است گرفته فرضپیش

reducibility) که کندمی تصدیق «پذیریتحویل موضوع اصل»" .افزایدمی خود منطقیه نظری به را 

 .(Ibid, 309)"دارد وجود مصداق، هم حملی ایگزاره تابع یک قطعا ایگزاره تابع هر برای
 ایشناسه آن با سازگار طبقه و مرتبه ترینپایین در که گویند حملی را ایگزاره تابع موضوع، اصل این در

 تواندمی مفروض عین یک روی بر پذیراعمال حملی ایگزاره توابع بروی تعمیم بنابراین و گیردمی که باشد

  کند. ایفا را عین آن بر پذیراعمال ایگزاره توابع همه روی بر تعمیم نقش

 نهایتبی دادـتع وجود به مربوط شودمی ناشی ریاضی مبانی در «طبقاته نظری»از  که دیگر مسأله یک

 عنوان به را طبیعی اعداد راسل .است لازم هم ریاضیات ابتدایی هایبخش برای حتی که است موجودیت

 بطور را آنها است آورده اصول در چنانکه کندمی سعی بلکه گیردنمی فرض ریاضیاتی مستقل هایموجودیت
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 که هستند هاییمجموعه هایمجموعه خاص بطور عیـطبی اعداد"کند.  تعریف هامجموعه اساس بر منطقی

 است شده تعریف ایگونهبه مشابهت مفهوم و هستند، «مشابه»یعنی  دارند، یکسانی اعضای تعداد شانهمه

 باشند داشته وجود افراد چه" .(Russell, 1903: 109-111) "گیردنمی فرضپیش را عدد مفهوم که

 .نباشد عینی هیچ شامل که ایمجموعه یعنی داشت، خواهد وجود تهی مجموعه باشند، نداشته وجود چه
 خودش است تهی مشابه که ایمجموعه )تنها صفر است عدد باشد تهی مجموعه شامل فقط که ایمجموعه

 .است صفر تنها شامل که دارد وجود عضوی یک مجموعه یک حداقل دارد، وجود صفر عدد که است(. حال
 همه و اینمونه عضوی یک مجموعه این شامل که ایمجموعه عنوان به توانمی را یک عدد رواین از

 به باشد یک و صفر شامل تنها که ایمجموعه ترتیب، این به و .کرد تعریف باشد آن مشابه هایمجموعه

 تا طورهمین و کندمی دو عدد تعریف به قادر را ما کرده عمل عضوی دو اینمونه مجموعه عنوان

  .:Hylton, 1990) (318«1آخر

راسل  است. مراتب سلسله در نامحدود صعودی متضمن که دارد وجود ریاضی مبانی در مشابهی استدلال
 گوید:می

 عدد یعنی- است آن شامل تنها که ایمجموعه است؛ یک طبقه از تهی مجموعه 

 اضافه به شامل )شاید که است ایمجموعه یک عدد .است دو طبقه از رواین از -صفر

 یک یک، عدد رواین از است؛ صفر عدد عضوش تنها که است ایمجموعه دیگر( چیزهای

 بود خواهد شش طبقه از دو عدد ترتیب، همین به است چهار طبقه از مجموعه

 . (Ibid)«...و
 اثبات طبقه آن در بنابراین و بود خواهند موجود طبقه هر در اعداد از محدودی تعداد فقط بنابراین 

 اثبات را هاموجودیت از نامتناهی تعداد وجود توانمی که است محدود طبقات از فراتر در تنها و شد خواهند

 تعریف را ایگزاره توابع مراتب مرحله به مرحله تنها ما چون» گوید:می ریاضی مبانی در راسل طرفی از کرد.

 اتفاق توانندنمی نهایتبی مراتب ایگزاره توابع و داشت نخواهد حدی ما پیشروی صورت این در کنیم،می

 تعداد وجود اثبات برای راهی ریاضی مبانی در راسل وصف این با .(Russell, 1927: i.53)«بیافتند

 نظریه ساختن برای را اعداد از کافی تعدادی وجود توانیمیمـن نظام این طبق و ندارد هاموجودیت از نامتناهی

 را (the axiom of infinity) «نهایتبی موضوع اصل»مسأله  این به پاسخ در راسل .کنیم اثبات اعداد
 مبانی از موضوعی اصل موضوع، اصل این که است ذکر به لازم .کندمی مطرح وجودی فرضیه یک عنوان به

 عنوان به" و کندمی تضمین را نامتناهی مجموعه یک وجود که است حکم یا اظهار نوع یک و نیست ریاضی

 از ؛"است مناسب که وقتی ]شودمی گرفته شرطی یک مقدم عنوان به یعنی[ دشومی پیشنهاد فرضیه یک

 نیست ریاضیاتی قضیه یک خود موارد، بسیاری سازد، درمی آن اثبات به قادر را ما ریاضی مبانی آنچه رواین

 ,Russell)است نظر مورد قضیه اشتالی و «نهایتبی موضوع اصل» مقدمش که است شرطی یک بلکه

1927: ii.183).  

 سراغ راسل از پروپیمانی فلسفی پرداخت ما ریاضی مبانی آخر هایویرایش تا حتی است ذکر به لازم

 در صبرانهبی بسیار ریاضیدانان جامعه که است این آن و است اغماض قابل دلیل یک به تنها اینها و نداریم

 بخصوص وایتهد، و راسل سوی از منطق به ریاضیات فروکاست -فنی لحاظ از بیشتر- یسازگار طرح انتظار

ه نظری»مشکلات  دلیل به طرح این ظاهراً که ییهاهدور در راسل چون بخصوص گویممی .بودند راسل
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 Frank) رمزی که بود بعدها فقط و کوشید مشکلات این حل در تنهایی به بود شده متوقف «طبقات

Plumpton Ramsey) شدند ملحق او به دیگران و. 

 شمول جهان صدق ریاضیات بنابراین و منطق که است عقیده این بر هم دوره این در همچنان راسل

 و دارد را خود صدق ایمرتبه هر و هستند مراتب دارای دوره این در ریاضیاتی هایموجودیت و منطق. دارد
 هایگزاره .(Hylton, 1990: 302-313)کندنمی سرایت دیگر طبقه به ایطبقه در وکذب صدق مثلا

 نقد از بعد راسل را نظر این )البته پیشینی تحلیلی منطق هایگزاره و هستند پیشینی ترکیبی ریاضی

 :Griffin, 2003) کند(می اتخاذ (Ludwig Josef Johann Wittgenstein)ویتگنشتاین

 .شوندمی تعریف است شده نظر صرف آنها مستقل وجود فرض از که هامجموعه کمک به اعداد .(242
 خود اجزاء که هاییگزاره اماّ .اندصادق توصیف طریق از یعنی دارند واسطه با صدق هاوصف شامل هایگزاره

 .دارند واسطهبی صدق دربردارند را

 گیرینتیجه

با نظریه ساخت ریاضی عالم توسط فیثاغورث و به دنبال آن با  باستان یونان پرسش فلسفی از ریاضیات از دوره
طرح نظریه عالم خاص ریاضی به وسیله افلاطون و رد آن توسط ارسطو، مطرح شده است. اما چنین تاملاتی 

فلسفه اسلامی، با  شناسی داشته اند. در دورهصبغه متافیزیکی به معنای هستی اًدر باب فلسفه ریاضیات عمدت
کلیات، فسفه ریاضی اندکی صبغه  ریه اقسام معقولات و در قرون وسطای مسیحی، با طرح مسالهطرح نظ

گیرد. از قرن هجدهم با ظهور ایمانوئل کانت رویکرد استعلایی به ریاضیات معرفت شناختی نیز به خود می
هندسه( و زمان )به  أگیرد. از این دیدگاه ریاضیات ریشه در شهودات استعلایی مکان )به عنوان منششکل می
شناختی یا استعلایی کلا فارغ شناختی یا معرفتهای تبیینی، خواه هستیحساب( دارد. چنین تلاش أعنوان منش

های ریاضی و بندی ریاضی و گاماند. بدین معنا که خالی از فرمولاز رویکرد صوری و منطقی به ریاضیات بوده
خود بودند. این گام از قرن نوزدهم توسط پئانو، بول، فرگه و وایتهد و های صوری برای پیوند ریاضیات با ریشه

فلسفه ریاضی راسل به دنبال تاسیس یک فلسفه ریاضی توسط یک ریاضیدان و  به ویژه راسل برداشته شد.
 بندی مبنای فلسفی نیز در آن وجود داشت.برای ریاضیدانان بود. و بنابراین عزم فرمولیزه کردن و صورت

یستی و شبه ایدالیستی. رئالراسل برای تبیین ریاضیات سه دوره متوالی را پشت سر نهاد: ایدالیستی،  اما
شمولی و صدق مطلق و بنیادی صوری، فقدان جهانترین تفاوت و تمایز میان این سه دوره عبارت از بیمهم

 ره دیگر است.سازگاری در ریاضیات در دوره ایدالیستی و وجود نقطه مقابل آنها در دو دو
 و شمول جهان منطق بر این نظر می رود که ریاضی خویش متاخر فلسفه راسل در دورهدر نهایت 

 در .است نامحدود عمومیتی با منطقی، هایثابت و متغیرها مشتمل بر عام، یا مطلق هایصدق از متشکل

 گرفته نظر در محدودیت بدون و مطلق طوربه اگر غیرمابعدالطبیعی دانش هر که لیستیآایده ادعای این مقابل

 که است غیرمابعدالطبیعی دانشی ریاضیات که دارد اعتقاد راسل بود، خواهد تناقض و ناسازگاری دارای شود

 بدیهی آن موضوعه اصول و نیست آن سازگاری اثبات به احتیاجی که است سازگاری دارای مطلق طوربه

 .یابدمی دست امر این به آن توسط به راسل که است روشی منطق به ریاضیات فروکاست ایده .هستند
 نتیجه این .است مطلق هایصدق شامل نیز ریاضیات دهد کهمی نشان منطق به ریاضیات فروکاست بنابراین

  .شودمی محسوب لیسمآایده علیه استدلال برای ایپایه
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اما فراموش نکنیم که  .است «افلاطونی اتمیسم»دارد  تکیه آن به اصول در راسل که ایمابعدالطبیعه
صفت افلاطونی ناظر به عالم متعینی برای حقایق ریاضی نیست و به علاوه بر حسب فرمول بندی دقیق 

 این حل که شودمی اصول در پارادوکسی پیدایش مسبب راسل فلسفی اصول صوری و ریاضی است. در ادامه

 «طبقاته نظری». گرددمی ریاضی مبانی در «طبقات تئوری» منشأ خود نوبه به راسل سوی از پارادوکس
 نامتعین تصدیق تبیین به موفق راسل طریق این از .کندمی اعمال هاموجودیت بین شناختیهستی تمایزی

 این و شودمی هاییدشواری موجب خود نوبه به «طبقاته نظری» شود.می ایگزاره توابع و متغیر تعریف یعنی

 از بخشی عنوان به را «نهایتبی موضوع اصل» و «پذیریتحویل موضوع اصل»که  آورد پیش را ضرورت

 اتخاذ لیسمآایده علیه بر راسل که است موضعی از نشینی عقب نوعی «طبقاته نظری» ارائه .بپذیریم منطق

 .دهدمی در تن هاموجودیت مراتب و شناختیهستی تمایزات قبول به پارادوکس حل برای او زیرا .بود کرده
 «افلاطونی اتمیسم» ابتدا در راسل که محسوب می شود لیستیآایده همان موضع به گردعقب نوعی این اما
  .داد شکل آن با تقابل در را خود

  هانوشتپی
گوید محال است در آن واحد یک قضیه و نقیض آن ارتفاع نقیضین می اصل عدم تناقض یا اصل امتناع و -2

 صادق و یا هر دو کاذب باشند.هر دو 
7- (Monism) اشیاء و دارد وجود جوهر یک فقط و یک که است آموزه این بر دلالت برای اصطلاحی 

 .هستند واحد جوهر همان از هاییصورت بلکه جواهر نه جزئی
متغیر گزاره است  x «زا استبچه xهر »ه متغیر نمایانگر ماهیت عمومی و متغیر گزاره است مثلا در گزار -9

  که دلالت به عموم پستانداران دارد از طرفی ماهیت متغیر دارد چون هنوز معلوم نیست کدام پستاندار.
 x به مقداری که همین و است x متغیر شامل که است چیزی ایگزاره تابع از ما منظور" گوید:می راسل -2

 خاطر این به تنها گزاره از گزارهای تابع که است معنی این به امر این.داد خواهد ما به گزاره یک شود داده

 "است نشده داده آن به مقداری هنوز که است متغیری شامل یعنی است نامعین یا مبهم است که متفاوت

.(Hylton, 1991, p.291) 
9- (x) به ازای هر »جا به معنی در اینx» صورت است که امروزه بهx)∀شود.( نوشته می 

 ایگزاره تابع یک در که آزادی متغیر سر بر سیرکومفلکس که زمانی .نامندمی سیرکومفلکس را ˆ نماد -3

 را معینی مقدار ایگزاره تابع نتیجه در و است معینی مقدار نماینده متغیر که معناست این به گیردمی قرار آمده
 .(Linsky, 2011) دهدمی بدست
گزاره تابع «داراست را خوب ژنرال یک هایخصوصیته هم ˆx»ای گزاره تابع که است توضیح به لازم -2
 .است دوّم ایگزاره تابع از بالاتر ایمرتبه از بنابراین و گیردمی فرضپیش را «است شجاع ˆx» ای
توان تعریف را بصورت زیر می 7و  2و  1بنابراین با توجه به تعریفی که در متن آورده شده اعداد طبیعی  -8

 ({ }=Ø)کرد: 

 1{=Øیا } 1} } { {=
 2{=Øو  1یا } 2} } } { { و } { {=
 7{=Øو  1و  2یا } 7} } } } { { و } { { و } } { { و } { {=
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